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數學脈絡及數學本質系列學習

數概念的啟蒙



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

左、右這兩類表徵，何者較容易溝通個數？？

有一一對應的關係 看不到
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數學脈絡及數學本質系列學習

都可以代表由5個元素所構成集合的個數，因為它

們都滿足一對一對應的關係。
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數學脈絡及數學本質系列學習

哪一種聲音較容易溝通數量關係？？
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數學脈絡及數學本質系列學習

哪一種聲音較容易溝通數量關係？？
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數學脈絡及數學本質系列學習

哪一種聲音較容易溝通數量關係？？

1 2 3 4 5
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數學脈絡及數學本質系列學習

序數 基數

學童無法理解其意義。
國小一年級課本教學重點是檢查，
如何檢查學童是否已掌握數數的意義？
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

如何檢驗孩子數的保留概念？？

5枝放哪都不受影響
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數學脈絡及數學本質系列學習

當世界改變時…………

a b c d e

c+f=?C×f=?
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數學脈絡及數學本質系列學習

從頭數＆往上數

例：5個蘋果和3個蘋果合起來有幾個蘋果？

從頭數

往上數
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數學脈絡及數學本質系列學習

如何幫助從頭數的學生改用往上數來解題？？
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數學脈絡及數學本質系列學習

一個一數＆又一往上(下)數
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數學脈絡及數學本質系列學習

十個一數＆又十往上(下)數
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數學脈絡及數學本質系列學習

又十往上數

需不需要培養？

的能力
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數學脈絡及數學本質系列學習

為什麼要學習往上數及又十往上數？？
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數學脈絡及數學本質系列學習

讓學生對

數有感
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數學脈絡及數學本質系列學習

讓學生對

數有感
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

命名與說讀聽寫做
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數學脈絡及數學本質系列學習

一年級特
別重要！
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數學脈絡及數學本質系列學習

有（ ）個蘋果。

請你拿出5個蘋果（畫出5個圈圈）

1→2→3→（ ）→（ ）→（ ）
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數學脈絡及數學本質系列學習

如何幫孩子學會1－100的命名？？

重要

https://www.youtube.com/watch?v=ds3rKi6sIto&list=PLo4rWxlsykAQ3Pzi1quhPlb7OkP_GBr1j&index=9
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數學脈絡及數學本質系列學習

教20以上的數

看
到
關
係

51個再來1個是多少個？
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數學脈絡及數學本質系列學習

若學生無法答出30的話……
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

０怎麼教？？
沒有 ０

３ ２ １ ？
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數學脈絡及數學本質系列學習

說、讀、聽、寫 ＆ 做
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

二年級命名活動：100～1000
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數學脈絡及數學本質系列學習

二年級命名活動：100～1000

教學重點是什麼？

25→26

125→126

38→39

138→139
119→120

129→130110101 109難
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數學脈絡及數學本質系列學習

二下教學

類比
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數學脈絡及數學本質系列學習

三年級命名活動：1000～
10000



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

四年級－1億以內的數、五年級－1京以內的數

108課綱

讀法有沒有
不一樣？
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

需要教2種系統：

(1)十進位結構：萬、十萬、百萬、千萬

(2)1萬～9999萬
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數學脈絡及數學本質系列學習

銀行是幾進位？
可以領拾萬嗎？
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

108課綱

五年級匯整

小數、整數都是同一個系統
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數學脈絡及數學本質系列學習

基數(集合數) vs 序數(順序數)
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數學脈絡及數學本質系列學習

集合數 順序數

何者先教？

情境在於

線性排列
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數學脈絡及數學本質系列學習

數詞序列存在著先

後順序，即能標示

其在群體中的位置

→256、257、(   )、259

→109、(  )、(   )、112

集合數會，順序數就會



猜猜有多少
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一、準備教具

磁吸花片兩組(一組10片)

白板兩個



台南市國教輔導團數學領域

二、活動流程

1.三人一組，兩人當選手，一人當計算機。

2.選手自由在白板上貼出數個花片，由計算機
說出兩人相差幾個花片。

3.選手判斷對方有幾個花片，說出數字，答對
者獲勝。
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相差2
7

5 獲勝
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數一數，有多少？比較多的，打勾。
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畫圈做做看，再圈出答案。



台南市國教輔導團數學領域
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數學脈絡及數學本質系列學習

數的大小與量的多少
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數學脈絡及數學本質系列學習

2顆西瓜比5粒葡萄
大很多，為什麼2比
5小？
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數學脈絡及數學本質系列學習

數的大小與量的多少



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

如何教？

2顆西瓜比5粒葡萄大 體積

2顆西瓜比5粒葡萄少 數量

大小

多少



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

2顆西瓜、5粒葡萄

2個比5個少 2 比 5
小

先學 再學

一一對應

量的多少 數的大小
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

先有多少，才會有大小
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

位值
比較

一一
對應

數詞
序列
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

畫一畫，算一算，圈一圈

誰比較少？16比較少。16比誰少，16比21少。
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數學脈絡及數學本質系列學習

多單位概念

10個一數 vs 以10為單位
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數學脈絡及數學本質系列學習

十個一數

又 一

要有哪些能力才能點數”共有“多少元？？
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數學脈絡及數學本質系列學習

一定要與左邊連系
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數學脈絡及數學本質系列學習

基準量＆比較量問題

為什麼？
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

個數一樣，單位不一樣

同單位才能進行比較

一年級不
要出
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數學脈絡及數學本質系列學習

左邊7是70，70是7的10倍
三年級的教材

基準量＆比較量
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

零散的物件
我們較常使
用2個一數

錢幣有5元
時鐘有5分
用5個一數

因為是十位
進，所以常
用10個一數

7個一數，聲音的patterm不好抓，用處少。
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

2個一數？ 5個一數？ 10個一數？
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數學脈絡及數學本質系列學習

學生需要有哪些能力才能進行2個一數？？
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數學脈絡及數學本質系列學習

零散物件只能2個一數，因為可以確定一次拿出

的是2個，而無法做到5個或10個一數。

要先5個或10個
放一堆才能數
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10

13

22
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數學脈絡及數學本質系列學習

10個一數和1個一數的意義是一樣的。
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數學脈絡及數學本質系列學習

1 2 3 4 5 6 7 8 9 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 1 0

用最後一個聲音代替前面那十個聲音
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數學脈絡及數學本質系列學習

使用2個單位
來數
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數學脈絡及數學本質系列學習

過程中用了幾個單位？？

用1個單位
來數
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數學脈絡及數學本質系列學習

過程中用了幾個單位？？

1個一數和10個一數都

在數一個單位，只是1

個一數比較慢，10個一

數比較快。
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

10個一數

10、20、30、31、32

、33、34

以10為單
位

3個10、4個1

兩者是不一樣的！
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數學脈絡及數學本質系列學習

下方三種記法有何異同？？

值一樣

但記法不同
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數學脈絡及數學本質系列學習

我是以什麼單位在記數的？？

100、200、300、400
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

想一想，下方是以什麼單位？？
2.4 238 7

8

我們只有一套數字系統，

都是以1為單位，後續要

怎麼解讀都可以。
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數學脈絡及數學本質系列學習

想一想，下方是以什麼單位？？
2.4 238

7
8

2.4個1

24個0.1

240個0.01

238個1

23.8個10

2380個0.1

7
8
個1

7個
1
8
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數學脈絡及數學本質系列學習

10個一數 vs 以10為單位

10

20

30

40

1個10

2個10

3個10

4個10
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數學脈絡及數學本質系列學習

這三種記法的解題方法有何不同？？
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數學脈絡及數學本質系列學習

加減乘除的直式算則
都是多個單位。
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數學脈絡及數學本質系列學習

這兩種記法

要怎麼教？
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數學脈絡及數學本質系列學習

學生使用的是1個單位還是2個單位？？
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數學脈絡及數學本質系列學習

這個記法是1個單位還是2個單位的記法？？
1個單位

如何記才會是2
個單位的記法？
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數學脈絡及數學本質系列學習

這個記法是1個單位還是2個單位的記法？？
2個單位1個單位
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數學脈絡及數學本質系列學習

十位 個位
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數學脈絡及數學本質系列學習

為什麼通過率不高？？

少了積木與生活情境的連結。
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數學脈絡及數學本質系列學習

教學時，不同的單位
要用不同的量詞。

1個1條
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數學脈絡及數學本質系列學習

溝通多單位的具體物

成
比
例

不
成
比
例

可拆 是長度的等價關係
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數學脈絡及數學本質系列學習

換
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數學脈絡及數學本質系列學習

不建議一開始就教積木，可以讓學生感受點數的多樣化。
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數學脈絡及數學本質系列學習

位名

位名 vs 計數單位
教計算時
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數學脈絡及數學本質系列學習

基本加減事實
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數學脈絡及數學本質系列學習

不會加法，能夠解決加法問題嗎？？

點數也可以成功解題
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代公式的概念

加法問題開始教時，不要直接教加法。
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數學脈絡及數學本質系列學習

從頭數 往上數
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數學脈絡及數學本質系列學習

點數解決問題，算式只是記錄。
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

哪一個是加法問題？？

點數問題

做數 點數 記錄 工具
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數學脈絡及數學本質系列學習

基本乘法事實是哪一個？？
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

一位數加法



佔地為王
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2 49 45 16 35 8
28 4 25 24 7 42
21 54 14 64 36 18
12 30 5 1 6 40
56 3 20 81 63 27
10 32 48 15 9 72

1 2 3 4 5 6 7 8 9
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數學脈絡及數學本質系列學習

８
＋５
１３

４３
－１８
２５

８＋２＋３＝１３

８＋５＝１３

１０－８＋３＝１３

１３－５＝８

閃示卡練習
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

和是10以內
的加法

和超過１０
以上的加法

被減數１０
以內的減法

被減數超過
１０的減法
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數學脈絡及數學本質系列學習

教材
使用

大人過於形式化

的教學。



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

13－5＝10－5＋3＝8

13－5＝13－3－2＝8

8+5＝8+2+3＝13

8+5=3+5+5=13
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

做數 做數

點數
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

做出3

往上數
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數學脈絡及數學本質系列學習

6

7

8
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

減法的教學
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數學脈絡及數學本質系列學習

畫掉5個，你覺得該畫前5個還是後5個？？

做數

做數
點數
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

做數

點數
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數學脈絡及數學本質系列學習

8

77

6

5

4

用最後一個聲音代替前面的數
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1 2 3 4 5 6 7 8

4 5 6 7 8

方法一

方法二

2次做數

1次點數

1次做數

1次點數

方法三 手指倒點數

4 5 6 7 8

3
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數學脈絡及數學本質系列學習

超過10以上的加減法教學
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

3個變因

被加數

和

加數

固定一個變因，再

觀察其它2個變因

間的關係。
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數學脈絡及數學本質系列學習

當被加數固定，

→加數多1，和也會多1

→加數少1，和也會少1

再固定加數，看被加數與和

的關係
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數學脈絡及數學本質系列學習

觀看前後項的關係來做答的案例
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數學脈絡及數學本質系列學習

減法的教學亦同 減數固定被減數固定
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數學脈絡及數學本質系列學習

觀看前後項的關係來做答的案例

2
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數學脈絡及數學本質系列學習

此方法是過渡，最後學生都要背下來的。
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數學脈絡及數學本質系列學習

全都得學
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數學脈絡及數學本質系列學習

• 1～9以內加減都要背下來

• 超過10的
• 看前後項關係
• 合十、拆十、分解

《熟悉後也要背下來》

理整
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數學脈絡及數學本質系列學習

思考我們課堂中使用花片的功能是什麼？？

具體→半具體→形式運算

點數

鼓勵用花片相當

於在鼓勵點數
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習



數字急轉彎
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卡牌數字

±1 1~4 3張、5~10 2張

±2 1~4 2張、5~8 3張、9~10 3張

±3 1~4 3張、5~10 2張、9~10 3張
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玩法一：撿紅點

1.玩家每個人拿6~12張牌(3人每個人12
張、4人每個人10張、 5人每個人8張、
6人每個人12張)
2.剩下的牌抽出4張，放在桌上當題目，
其餘放在旁邊當倉庫牌。



台南市國教輔導團數學領域

3.每輪出1張牌，若無牌可出則出牌當
題目，然後從倉庫再抽一張。
4.玩家手上若無牌，但桌面上仍有題
目，則從倉庫抽一張牌。
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玩法二：心臟病
1.玩家每個人拿6~12張牌(3人每個人12
張、4人每個人10張、 5人每個人8張、
6人每個人12張)
2.剩下的牌抽出1張牌當題目，不按照順
序出牌，直到牌出完。



台南市國教輔導團數學領域

玩法三：接龍

各組抽出20張牌，利用20張牌排出一條
龍。
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數學脈絡及數學本質系列學習

整數加減算則
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數學脈絡及數學本質系列學習

一年級需要
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數學脈絡及數學本質系列學習

何謂同構？？

這兩題題目的解
法有沒有一樣？
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數學脈絡及數學本質系列學習

何謂同構？？
幫助學生看到這兩個題目的解

題過程都一樣，即是同構。
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

具體 半具體

形式
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數學脈絡及數學本質系列學習

此兩題有沒有同構？？



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

同構概念運用的好，不
管面積、時間、重量、體
積……等，都與整數加減
一樣，全數都可以貫通。
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數學脈絡及數學本質系列學習

下列做法，你是教左邊還是教右邊？？
要不要
補0？

３０５
＋２４８
５５３



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

三位數加減
公
里

公
尺

公
分

５ ８５ ５０

＋３ ９５０ ８５

時 分 秒

５ ３５ ５０

＋３ ４５ ３５

同構

一
招
走
天
涯
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

直式是解決兩個單位記錄的問題

直式只適用
於多單位的解
題策略。
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數學脈絡及數學本質系列學習

約定
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數學脈絡及數學本質系列學習

加法與減法問題(題型)
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數學脈絡及數學本質系列學習

哪種先教較好？？

從頭數→往上數

交換律
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

用加法還是用減法？

數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

思考為什麼？？

温度為何有時
可以加，有時
不可以加？

平均問
題呢？
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數學脈絡及數學本質系列學習

思考：加法有什麼特徵？？
• 只要是算個數，就是自然數的概念

• 只要是算集合的個數，就滿足加法模型

20克→20個1克

20度C→20個1度C?

0度C →??(不滿足個數模型)
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

思考：是不是同單位才能相加減？？
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8－5＝3



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

8－5＝3  8個人，拿走5個戴帽子的人
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數學脈絡及數學本質系列學習

從甲的8元中，拿走乙的5元，還

剩多少？？？
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數學脈絡及數學本質系列學習

思考：

• 我們究竟是將“－”看成是

拿走？還是看成一一對應？

• 同樣是“－”，但意義可能

會不一樣。
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數學脈絡及數學本質系列學習

案例：

• 甲有8元，給乙5元後，還剩

下多少元？

• 甲有8元，乙有5元，兩個人

相差多少元？
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數學脈絡及數學本質系列學習

案例：

• 8個人，5頂帽子，一人戴1頂
帽子，帽子多還是人多，多

多少？

不可以說“同單位才能相加減”
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數學脈絡及數學本質系列學習

加減互逆
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數學脈絡及數學本質系列學習

此題是加法問題，還是減法問題？？

有比較嗎？
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數學脈絡及數學本質系列學習

用加法往上數…太難

不適合
一年級
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數學脈絡及數學本質系列學習

描述像
加法

學生解讀為加法問題，但老師用減法來教？？
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數學脈絡及數學本質系列學習

哪一種較難？

用減法
來算

加減互逆改到

二年級才教
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數學脈絡及數學本質系列學習

線段是溝

通關係用

數線是指

座標
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數學脈絡及數學本質系列學習

測試

一般生
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數學脈絡及數學本質系列學習
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數學脈絡及數學本質系列學習

如何從文字情境中

來學習加減互逆？
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數學脈絡及數學本質系列學習

自

由

轉

換
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數學脈絡及數學本質系列學習

5個加(   )個是8個。

8個拿走5個剩（ ）個。

5＋(   )＝8

8－5＝(   )
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數學脈絡及數學本質系列學習

如何從線段圖來學習

加減互逆？
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數學脈絡及數學本質系列學習

情境：盒中有5個黑球和3個紅球

將情境改記成

線段圖

５＋３＝８

８－５＝３

８－３＝５

５ ３

８

５ ３

８
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數學脈絡及數學本質系列學習

與線段圖的

意思一樣
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數學脈絡及數學本質系列學習

課本是呈現哪個圖？？
完整的記法 省略的記法

５＋３＝８

８－５＝３

８－３＝５



台南市國教輔導團數學領域

數學脈絡及數學本質系列學習

同一集合的關係

添加型

併加型
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數學脈絡及數學本質系列學習

下列哪一題比較困難？？

甲、乙兩人的錢是不同集合，無法用加減互逆來教
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數學脈絡及數學本質系列學習

誰是基準量？？ 數學習慣把後項
當基準量
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數學脈絡及數學本質系列學習

乙比甲多2元，

所以，甲比乙少2元。

難嗎？

至少要舉三個例子，學生才能轉換。

讓
學
生
看
到
現
象
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數學脈絡及數學本質系列學習

先畫出跟甲一樣多的5元，再畫出多出的2個。

比較型問題要

讓學生看到一

一對應
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數學脈絡及數學本質系列學習

先畫出跟丙一樣多的5元，再畫出多出的2個。
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謝謝聆聽
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