壹、整數詞“五”的意義

1、 五是特殊的空間圖形：不是基數也不是序數、位置數。

2、 5個「一」：序列性合成運思（基數）、合起來、具數保留概念、一集聚單位與單位一的關係

3、 1個「五」：累進性合成運思（序數）、往上數、往下數、少多少

4、 可一再複製的「五」：累進性合成運思、新的集聚單位、5為可被計數量、高低階淆

5、 可一再複製的「五」結構：部份-全體運思：全體是部份的累積，而部份非全體分割的結果、高低階混用而不失高階單位數值

6、 測量單位「五」：測量運思、高低階可互相運算、乘除互為反元素、6分割33：5個6…3、處理三階層的高低階單位、控制兩層級的「部份全體關係」

7、 等比例的比值「五」：有理數、密度、共變關係、6分割5.5個6

1. 一上：一、二階段  2.一下：二、三 3.二、三年級：三、四 

4.三下、四上：四、五 5.五年級：五、六 6.國一：六、七

合在100以內的數之教學設計 

對象：二年級低成就學生。

（一）解題策略的三個層次：

(1) 一個一個計算：當需要時提供具體物計算。

(2) 結構的計算：沒有一個一個數，但是要藉助適當的模型(models)。

(3) 形式的計算：使用數字作為心物，沒有藉助任何結構的具體物或模型，能簡要及彈性的計算。

（二）空數線：在數線上跳的模型

（三）Reproductive practice（再現的練習）

1.數數(counting)

(1) 10,20,30,…,100,110,…(2)從任何一數數起

2.找數的位置(locating)

遊戲：設定在最左邊的是0，最右邊的是100。孩童猜測自己或其他人站的位置。

3.跳躍(jumping)

(1)剛開始從跳一大步10,一小步 1開始。孩子跳，猜他跳什麼數。

(2)過一陣子之後，跳一步的大小可代表2到9的任何大小。這樣就又可更縮減了。此時學生必須告訴大家一步代表多少。
(3)跳近某些數與跳離某些數，可發展到紀錄相關的加減運算。空數線變成解加減計算的適當模型。

數的運算

1.合成10
相愛的心(heart in love)：一對相愛的心的和總是10。

延伸到100

(1)10-6, 3+7 然後算30-6, 43+7

(2)100個朋友是：80和20，50和50

(3)自己產生一家族的和，8+2, 38+2, 98+2。誰知道還有其他什麼和可納進來？

2.10以內的分割
雙倍與將數分割成兩個相同的部分：對小朋友而言，平分是公平的，而且是雙倍的逆運算。

雙胞胎：一對雙胞胎有一樣個數的珠子或貼紙。兩人各3個，共幾個？相反地，總共6個，每人各幾個？

雙倍的延伸：(1)4+4, 8-4 (2)大的雙倍：40+40, 200-100 (3)其他相關的和：44+4, 140-40。(4)遊戲：醫生和半聾的病人。醫生不相信他的病人只能聽一半，所以他說一個數，例如22，病人則重述11。

3.10的複製(jumps of 10)
從任何一數起跳十。

(1)錢幣：由於錢幣是十結構，在學習複製十時，扮演模型的角色。

(2)加十與減十的練習及延伸：計算43+11, 43-9, 43+20, 43-18，用純數字和問題情境。這些和可用空數線來計算。

(3)空數線：當在空數線上跳時，所有加減的問題都可包括在裡面。學生重複的跳亦可學到乘除。最終目的是能更形式的計算，空數線只是幫助學習的模型。     

（四）教室組織

當學生不會時，可退回模型教。練習要常做才有用，這些技能的訓練，至少一個星期要三次，每次15分鐘。像從任何一數開始數的數數技能只是記憶，藉由不斷地練習而自動化。
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